
Algèbre

Résolution de systèmes linéaires
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Exercice 1 Résoudre le système en (x, y, z) ∈ R
3 :















2x − y − z = 4

3x + 4y − 2z = 11

3x − 2y + 4z = 11

.

Exercice 2 t ∈ R. Discuter et résoudre le système en (x, y, z) ∈ R
3 :















x + y + z = t + 1

2x − y + (4t + 3)z = 0

−x + 2y + 2t2z = 0

.

Exercice 3 Soit  = −
1

2
+ ı

√
3

2
. Soient les matrices A et J données par

A =









a b c

c a b

b c a









et J =









1 1 1

1  2

1 2 









.

1. Calculer le produit JA.

2. Montrer qu’il existe une matrice ∆ diagonale telle que JA = ∆J .

3. Donner une forme factorisée de det(A).

4. a, b, c ∈ R. Discuter et résoudre le système en (x, y, z) ∈ R
3 :















ax + by + cz = 1

cx + ay + bz = 1

bx + cy + az = 1

.

Exercice 4 α ∈ C. Discuter et résoudre le système en (x, y, z) ∈ C
3 :















x + αy + α2z = 0

αx + y + αz = 0

α2x + αy + z = 0

.
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